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MATRIZES ESCALONADAS

Definicao: Uma matriz A é dita matriz escalonada (ou matriz da forma escada) se as
condicoes abaixo sdo satisfeitas:

a) Todas as linhas nulas, caso haja alguma, estdo na base da matriz, isto é, abaixo de todas
as linhas nao nulas.

b) O primeiro elemento ndo nulo da linha i estd numa coluna anterior aquela do primeiro
elemento nao nulo da linha j, sempre que i <.
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Obs: O primeiro elemento ndo nulo de cada linha € chamado de elemento principal (piv0).

EQUIVALENCIA DE MATRIZES,
POR LINHA:

Definicao: Uma matriz A é dita equivalente por linha a uma matriz B, se a matriz B pode ser
obtida da matriz A, por uma seqgléncia finita de operagcdes elementares, listadas abaixo:

1. Permutagdo da linha icom a linha j. Notagao: ( L; <> L; ).

2. Multiplicagéo da linha i por um escalar ndo nulo o . Notacdo: (L, =al,;).

3. Substituicao da linha i por o vezes a linha /, somada a linha j. Notacao: (L, =aL; + L;).

Exercicios:

1. Utilizando as operagdes elementares transforme as matrizes abaixo em matrizes
equivalentes escalonadas:
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Inversao de Matrizes:

Como ja vimos, as matrizes inversiveis sdo matrizes quadradas, m = n. Desta forma temos que
o produto de matrizes sera sempre possivel, resultando numa matriz quadrada de ordem n.

Teorema 01: O determinante de uma matriz inversivel é diferente de zero.
Prova:

Se Ae Mn(R) é inversivel, entdo existe A"leMn(R) tal que AA™ =1
det(A.B)=det(A).det(B), logo det(A.A_1 )= det(7)=1 e portanto
det(A)det(A™)=1 & det(4)=0.

. Sabemos que

n

Teorema 02: Uma matriz A € inversivel se e somente se, € matriz equivalente da matriz
identidade, isto €, I, = A. Assim temos que, a mesma sucessdo de operacdes elementares
que transformam a matriz A na matriz identidade, transformam a matriz identidade na matriz
inversa, A™ € M,(R).
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Portanto:
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1) Determine as matrizes inversas das matrizes dadas abaixo, caso seja possivel:
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